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Ïîíÿòèå ìèêñåðà áûëî ââåäåíî Âàí Ìèëëîì è Âàí äý Âý-
ëîì [1] ñ öåëüþ ïîëó÷åíèÿ âíóòðåííåé õàðàêòåðèçàöèè àáñî-
ëþòíûõ ðåòðàêòîâ. Èìè áûëî ïîëó÷åíî óñëîâèå äîñòàòî÷íîå,
íî íå íåîáõîäèìîå äëÿ òîãî, ÷òîáû ïðîñòðàíñòâî ñ ìèêñåðîì
ÿâëÿëîñü àáñîëþòíûì ðåòðàêòîì. Òàêèì îáðàçîì, â ñëó÷àå êîì-
ïàêòîâ âîïðîñ î òîì ÿâëÿåòñÿ ëè ïðîñòðàíñòâî ñ ìèêñåðîì AR
� ïðîñòðàíñòâîì îñòà¸òñÿ îòêðûòûì, â ñëó÷àå ïðîèçâîëüíûõ
ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ îòâåò îòðèöàòåëüíûé (ñì.[2]).

Â äàííîé ðàáîòå ïîëó÷åíî óñëîâèå íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷íîå äëÿ
òîãî, ÷òîáû ïðîñòðàíñòâî ñ ìèêñåðîì ÿâëÿëîñü àáñîëþòíûì ðåòðàê-
òîì.
Îïðåäåëåíèå 1 Ïóñòü X�òîïîëîãè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî. Áóäåì ãî-
âîðèòü, ÷òî â îêðåñòíîñòè U òî÷êè x 2 X ñóùåñòâóåò ñòðóêòóðà
èòåðèðîâàííîãî ìèêñåðà (è.ì.),åñëè ñóùåñòâóåò ñåìåéñòâî íåïðå-
ðûâíûõ îòîáðàæåíèé �n; n = 0; 1; : : :, óäîâëåòâîðÿþùåå ñëåäóþùèì
óñëîâèÿì:
1) �0 = id : U ! U; A0 = U ,
2) �n+1 : An+1 = An �An �An ! X; ïðè ýòîì

�n+1(x; x; y) = �n+1(x; y; x) = �n+1(y; x; x) = �n(x)
äëÿ ëþáûõ x; y 2 An:

3) Äëÿ ëþáîé îêðåñòíîñòè V ëþáîé òî÷êè y 2 V � U , ñóùåñòâó-
åò îêðåñòíîñòü V 0 � V òàêàÿ, ÷òî �n(V 0 � : : : V 0) � V äëÿ
ëþáîãî n 2 N .
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Åñëè U = X òî áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî ñòðóêòóðà èòåðèðîâàííîãî
ìèêñåðà çàäàíà íà ïðîñòðàíñòâå X.

Åñëè è.ì. ñòðóêòóðà çàäàíà íà íåêîòîðîé îêðåñòíîñòè êàæäîé
òî÷êè ïðîñòðàíñòâà X è ýòè ñòðóêòóðû ñîãëàñîâàíû, ò.å. çíà÷å-
íèÿ îòîáðàæåíèé �n íå çàâèñÿò îò âûáîðà îêðåñòíîñòè,òî áóäåì
ãîâîðèòü,÷òî íà ïðîñòðàíñòâå X çàäàíà ñòðóêòóðà ëîêàëüíîãî èòå-
ðèðîâàííîãî ìèêñåðà (ë.è.ì.).
Òåîðåìà 1. Ïóñòü X �ìåòðèçóåìîå ïðîñòðàíñòâî, òîãäà ñëåäóþùèå
óñëîâèÿ ýêâèâàëåíòíû:
1) X � ëîêàëüíî ëèíåéíî ñâÿçíîå ïðîñòðàíñòâî ñ ë.è.ì.
2) X 2 ANR(M):

Òåîðåìà 2. ÏóñòüX � ìåòðèçóåìîå ïðîñòðàíñòâî, òîãäà ñëåäóþùèå
óñëîâèÿ ýêâèâàëåíòíû:
1) X � ëèíåéíî è ëîêàëüíî ëèíåéíî ñâÿçíîå ïðîñòðàíñòâî ñ è.ì.
2) X 2 AR(M):

Äîêàçàòåëüñòâî èìïëèêàöèé 2)1 òåîðåì 1 è 2.
Ïóñòü X � ìåòðè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî, òîãäà X âêëàäûâàåòñÿ èçî-

ìåòðè÷åñêè â íåêîòîðîå ëèíåéíîå íîðìèðîâàííîå ïðîñòðàíñòâî (ñì.[3])
òàêèì îáðàçîì, ÷òî X çàìêíóòî â ñâîåé âûïóêëîé îáîëî÷êå C(X). Åñ-
ëè X ÿâëÿåòñÿ ANR(M) � ïðîñòðàíñòâîì, òî ñóùåñòâóåò ðåòðàêöèÿ
r : U ! X íåêîòîðîé îêðåñòíîñòè U ýêçåìïëÿðà X. Â ñëó÷àå AR(M)
� ïðîñòðàíñòâà èìååò ìåñòî ðàâåíñòâî U = C(X).

Îòîáðàæåíèÿ �n îïðåäåëÿåì ïî èíäóêöèè.Äëÿ n = 0�0 = id : X !
X. Ïóñòü îïðåäåëåíî îòîáðàæåíèå �n òîãäà

�n+1(x; y; z) = r�k�n(x)��n(y)k� �n(z)+
+k�n(y)��n(z)k� �n(x) + k�n(x)��n(z)k� �n(y)�;

ãäå
� = k�n(x)� �n(y)k+ k�n(y)� �n(z)k+ k�n(z)� �n(x)k

Äîêàçàòåëüñòâî èìïëèêàöèé 1) 2 òåîðåì 1 è 2.
Äîêàçàòåëüñòâî ïðîâîäèòñÿ ïî ñõåìå äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû Ëåô-

øåöà ([3],ñòð.127). Îñíîâíûì ìîìåíòîì ýòîãî äîêàçàòåëüñòâà ÿâëÿåò-
ñÿ íåïðåðûâíîå ïðîäîëæåíèå îòîáðàæåíèÿ â ïðîñòðàíñòâî X íà n-
ìåðíûå îñòîâû ïîëèòîïà. Íà 0-ì øàãå ýòî ïðîäîëæåíèå ñòðîèòñÿ ñ
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èñïîëüçîâàíèåì ëîêàëüíîé ëèíåéíîé ñâÿçíîñòè ïðîñòðàíñòâà X. Íà
n-îì øàãå ïðîäîëæåíèå èñïîëüçóåò ñóùåñòâîâàíèå íà X ìèêñåðà �n.
Ïåðâîå è âòîðîå óñëîâèå â îïðåäåëåíèå èòåðèðîâàííîãî ìèêñåðà ãà-
ðàíòèðóþò òî, ÷òî ïîäíÿòèå îòîáðàæåíèÿ íà îñòîâ âûñøåé ðàçìåðíî-
ñòè äåéñòâèòåëüíî ÿâëÿåòñÿ ïðîäîëæåíèåì, à òðåòüå óñëîâèå âëå÷åò
íåïðåðûâíîñòü ýòîãî îòîáðàæåíèÿ.

R�esum�e

The notion of the mixer was introdused by J. van Mill and M. van de Vel (see
[1]). They tried to yield the internal characterization of compact AR's by means
of a mixer. It is the moot point till now. The notion of iterated mixer considered
in this paper, and it is showed that there is an internal characterization of AR-
spaces by means of iterated mixer.
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